Wydzialowa

Liga I WLM ~ ZESTAW B
Matematyczna
B1l. Ciag (rn> 00_3 okreslamy nastepujaco: r3 = 1, za$ dla n > 3 liczba r,, 1 jest promieniem okregu
wpisanego w n-kat foremny, ktéry jest wpisany w okrag o promieniu r,. Rozstrzygnaé, czy
granica
2,7
jest liczbg dodatnia.
B2. Dla danej funkcji f nazwijmy zbiér A zawarty w dziedzinie f stalym, jesli jego obraz f(A) jest
rowny jemu samemu. Wykazac, ze liczba zbiorow statych kazdej funkcji
fAL2,...,n}—{1,2,...,n}
jest potega dwojki.
B3. Niech A, oznacza pierwszg cyfre zapisu dziesigtnego liczby n". Rozstrzygnaé, czy istnieje taka
liczba N, ze
Ani1 = Any2 = Ayis = ... = Anjons.
B4. Rozwazmy funkcje F', ktéra kazdemu podzbiorowi zbioru [n] = {1,2,...,n} przypisuje 0 lub 1,

spetiajac przy tym warunki
F®)=0, F(n))=1, ACB= F(A)< F(B) dla wszystkich A, B C [n].

(a) Wykazaé, ze istnieje funkcja f : [n] — Ry U {0}, ktora dla kazdego A C [n] spelnia
warunki

> fla) >1dla F(A) =1,

a€A

S f(a) < Ln dla F(4) = 0.
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(b) Udowodnié, Zle stalej % w punkcie (a) nie mozna w ogdlnym przypadku zastapi¢ liczba
mniejszg od 7.




Konkurs przeznaczony jest dla studentéw WMI UAM i ma charakter nieformalny.

Rozwiazania powyzszych zadan, kazde na oddzielnym arkuszu, mozna oddawac
do konca lutego 2018r.

Prace nalezy zostawi¢ w portierni B, w skrzynce dra Barttomieja Bzdegi.

Jest to drugi z trzech zestawéw zadan. Pod koniec lutego na stronie internetowe;j
wilms.wmi.amu. edu. pl

bedzie mozna znalezé ostatni. Na poczatku marca opublikujemy aktualny ranking uczestnikéw.

Rozwigzania zadan zostana oméwione w ramach zaje¢ Kota Naukowego Matematykow UAM,
w terminie, ktory podamy pozniej.




